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QF -分配偏序集
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摘 要: 文中引入了QF-分配偏序集的概念并对其一些性质进行了讨论, 证明了: (1)
一偏序集P是QF-分配的当且仅当由P中所有有限集生成的cut构成的集族也是QF-分
配的; (2) 一具有F-性质的偏序集P是F-分配的当且仅当P是分配和QF-分配的; (3)
一偏序集P是广义完全分配的当且仅当P是Frink拟连续和QF-分配的.
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§1 引 言

无论是从数学的角度还是从计算机科学的角度, Domain理论都引起了广泛的关注[1-2].
Domain理论研究的一个重要方面是尽可能地将连续格(Domain)理论推广到更为一般的格序结
构上去. 从正规完备化不变性的角度, Erné[3]利用cut算子将连续Domain推广至一般偏序集, 引
入了一种全新的连续性, 即偏序集的预连续性. 沿用Erné的思路, 文[4-6]分别引入了Frink拟连
续偏序集, 强代数偏序集, 广义完全分配偏序集以及广义强代数偏序集等概念, 讨论了它们的
一些性质, 特别地, 证明了Frink拟连续性、强代数性、广义完全分配性以及广义强代数性均是
完备化不变性质. 为了讨论这些偏序集之间的关系, 文[7]利用cut算子将F-分配格[8]推广至一

般偏序集情形, 引入了F-分配偏序集的概念, 证明了一偏序集是强代数的当且仅当它是预代数
和F-分配的当且仅当它是严格无限分配和广义强代数的, [7]还证明了一偏序集P是F-分配的当
且仅当由P中所有有限集生成的cut构成的集族也是F-分配的. 在本文中, 作为F-分配偏序集
的推广, 首先引入了QF-分配偏序集的概念, 其关键点是将“点”与“点”之间的way below关系推
广至“集”与“集”之情形, 给出了它的若干刻画, 首先, 证明了一偏序集P是QF-分配的当且仅当
由P中所有有限集生成的cut构成的集族也是QF-分配的; 其次, 讨论了F-分配偏序集、QF-分
配偏序集和广义完全分配偏序集之间的关系, 证明了一具有F-性质的偏序集P是F-分配的当
且仅当P是分配和QF-分配的, 以及一偏序集P是广义完全分配的当且仅当P是Frink拟连续
和QF-分配的; 最后, 研究了QF-分配偏序集上的一些映射性质, 特别是给出了QF-分配偏序集
上的一对对偶范畴.
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§2 预备知识
设P为偏序集, ∀x ∈ P , A ⊆ P , 令↑x = {y ∈ P : x ≤ y}, ↑A =

⋃
a∈A

↑a; 可以对偶定

义↓x和↓A. 称A为上(下)集, 若A = ↑A(A = ↓A). 记P (<ω) = {F ⊆ P : F有限}. 令A↑和A↓分别

为A的全体上界和全体下界之集. 记Aδ = (A↑)↓并称δ为P上的cut算子及H = {F δ : F ∈ P (<ω)}.
设G, H ⊆ P , 定义G ≤ H ⇔ H ⊆ ↑G.

定定定义义义2.1[7] 设P为偏序集.

(1) 在P上定义二元关系a: ∀x, y ∈ P , x a y ⇔ ∀F ∈ P (<ω), 若y ∈ F δ, 则x ∈ ↓F .

(2) P称为F-分配的, 若∀x ∈ P , x ∈ {y ∈ P : y a x}δ.

定定定义义义2.2[9] 偏序集P称为分配的, 若∀x ∈ P , F ∈ P (<ω), 有↓x ∩ F δ = (↓x ∩ ↓F )δ.

定定定义义义2.3[5] 设P为偏序集.

(1) 在2P上定义二元关系¢: ∀A, B ⊆ P , 称A完全way below B, 记作A ¢ B, 若
∀S ⊆ P , ↑B ∩ Sδ 6= ∅⇒ ↑A ∩ S 6= ∅.

G ¢ {x}简记为G ¢ x及⇑G = {x ∈ P : G ¢ x}. 令s(x) = {F ∈ P (<ω) : F ¢ x}.
(2) 称P为广义完全分配的, 若∀x ∈ P , ↑x =

⋂{↑F : F ∈ s(x)}.
定定定义义义2.4[10] 设P为偏序集, I ⊆ P称为P的一Frink理想, 若∀F ∈ I(<ω), 有F δ ⊆ I.

记Fid(P )为P中所有Frink理想之集.

定定定义义义2.5[4] 设P为偏序集.

(1) 在2P上定义二元关系¿e: ∀A, B ⊆ P , A ¿e B ⇔ ∀I ∈ Fid(P ), 若↑B ∩ Iδ 6= ∅,
则↑A ∩ I 6= ∅. F ¿e {x}简记为F ¿e x. 记ω(x) = {F ∈ P (<ω) : F ¿e x}.

(2) P称为Frink拟连续的, 若∀x ∈ P , ↑x =
⋂{↑F : F ∈ ω(x)}.

定定定义义义2.6[2] 设P, Q为偏序集, f : P → Q是一映射, 若∀x, y ∈ P , x ≤ y ⇒ f(x) ≤ f(y), 则
称f为单调的(或保序的).

定定定义义义2.7[2] 设S, T为偏序集, 若g : S → T , d : T → S都为单调映射, 且∀s ∈ S, t ∈
T, g(s) > t ⇔ s > d(t), 则称(g, d)为S, T间的一对伴随. 此时称g为d的上伴随, d为g的下伴随.

引引引理理理2.1[3] 设P为偏序集.

(1) 映射(−)↑ : (2P )op → 2P , A 7→ A↑和(−)↓ : 2P → (2P )op, A 7→ A↓都是保序的.

(2) ((−)↑, (−)↓)是(2P )op和2P之间的一对伴随, 即∀A, B ⊆ P , B↑ ⊇ A ⇔ B ⊆ A↓. 因
此δ : 2P → 2P , A 7→ Aδ = (A↑)↓和δ∗ : 2P → 2P , A 7→ (A↓)↑都为闭算子.

(3) ∀{Cj : j ∈ J} ⊆ 2P , (
⋃

j∈J

Cj)↑ =
⋂

j∈J

Cj
↑, (

⋃
j∈J

Cj)↓ =
⋂

j∈J

Cj
↓.

(4) 令L = δ(P ). ∀{Ai
δ : i ∈ I} ⊆ L,∧

L{Ai
δ : i ∈ I} =

⋂{Ai
δ : i ∈ I}, ∨

L{Ai
δ : i ∈ I} = (

⋃{Ai
δ : i ∈ I})δ = (

⋃
i∈I

Ai)δ.

命命命题题题2.1[9] 设P为偏序集, 则∀{Fi
δ : i ∈ I} ∈ H(<ω), 有

∨
H{Fi

δ : i ∈ I} = (
⋃
i∈I

Fi)δ. 因

此H是一个并半格.

命命命题题题2.2[2] 设g : S → T , d : T → S为偏序集之间的单调映射, 则下列条件等价.

(1) (g, d)是一对伴随;

(2) dg ≤ 1S , 1T ≤ gd.
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命命命题题题2.3[11] 设S, T为偏序集, d : T → S为g : S → T的下伴随, 则∀A ⊆ T , 有
d(A)δ ⊆ d(A)δ.

§3 QF -分配偏序集

定定定义义义3.1 设P为偏序集, 在2P上定义二元关系a: ∀A, B ⊆ P , 称A有限way below B, 记
作A a B, 若∀F ∈ P (<ω), ↑B ∩ F δ 6= ∅ ⇒ ↑A ∩ F 6= ∅. F a {x}简记为F a x. 记ρ(x) = {F ∈
P (<ω) : F a x}, ⇑F = {y ∈ P : F a y}.

由上述定义易证如下命题.
命命命题题题3.1 设P为偏序集, 则以下成立.
(1) ∀x ∈ P , A ⊆ P , 若A a x, 则A ≤ x.
(2) ∀A, B ⊆ P , A a B ⇔ ∀b ∈ B, A a b.
(3) ∀A, B, C, D ⊆ P , 若A ≤ B a C ≤ D, 则A a D.
定定定义义义3.2 偏序集P称为QF-分配的, 若∀x ∈ P , ↑x =

⋂{↑F : F ∈ ρ(x)}.
定定定理理理3.1 设P为偏序集, 则以下等价.
(1) P为QF-分配偏序集;
(2) (H,⊆)为QF-分配偏序集.
证证证 (1) ⇒ (2): ∀Aδ ∈ H, 证明

↑HAδ =
⋂
{↑HF : F ∈ H(<ω) 且F a Aδ}.

显然↑HAδ ⊆ ⋂{↑HF : F ∈ H(<ω) 且F a Aδ}. 下证
⋂
{↑HF : F ∈ H(<ω) 且F a Aδ} ⊆ ↑HAδ.

反之, 若∃Bδ ∈ H, 有Bδ /∈ ↑HAδ, 即Aδ * Bδ. 因此∃x ∈ Aδ但x /∈ Bδ, 从而∃y ∈ P , B ⊆
↓y且x � y. 由(1)知, ∃F ∈ P (<ω)且F a x使y /∈ ↑F . 令F = {↓u : u ∈ F}, 则F ∈ H(<ω). 下
证F a Aδ且Bδ /∈ ↑HF . 若Bδ ∈ ↑HF , 则∃u ∈ F , 使↓u ⊆ Bδ, 因此u ∈ ↓u ⊆ Bδ ⊆ ↓y, 矛盾
于y /∈ ↑F . 再证F a Aδ. ∀{Aδ

i : i ∈ I} ∈ H(<ω), 若Aδ ⊆ ∨
H{Aδ

i : i ∈ I}, 由命题2.1有Aδ ⊆
(
⋃
i∈I

Ai)δ且
⋃
i∈I

Ai ∈ P (<ω). 由x ∈ Aδ及F a x, 有↑F ∩ (
⋃
i∈I

Ai) 6= ∅, 因此∃j ∈ I及v ∈ F ,

使v ∈ ↓Aj ⊆ Aδ
j . 因为Aδ

j为下集, 所以↓v ⊆ Aδ
j , 从而↑HF ∩ {Aδ

i : i ∈ I} 6= ∅, 即F a Aδ.
故↑HAδ =

⋂{↑HF : F ∈ H(<ω) 且F a Aδ}.
(2) ⇒ (1): ∀x ∈ P , 显然↑x ⊆ ⋂{↑F : F ∈ P (<ω)且F a x}. 下证⋂{↑F : F ∈ P (<ω)且F a x}⊆ ↑x.

若x � y, 即↓x * ↓y. 由(2)知, ∃F = {Aδ
1, A

δ
2, · · · , Aδ

k} ∈ H(<ω)使F a ↓x但↓y /∈ ↑HF ,
即∀i ∈ {1, 2, · · · , k}, Aδ

i * ↓y, 故∃yi ∈ Aδ
i使yi � y. 令F = {y1, y2, · · · , yk} ∈ P (<ω), 显

然y /∈ ↑F . 下证F a x. 若∀S ∈ P (<ω), x ∈ Sδ, 即
↓x ⊆ Sδ = (

⋃
m∈S

{m})δ =
∨
H({m}δ : m ∈ S).

因为F a ↓x且{{m}δ : m ∈ S} ∈ H(<ω), 所以↑HF ∩ {{m}δ : m ∈ S} 6= ∅, 故∃m ∈ S,
使yi ∈ Aδ

i ⊆ {m}δ = ↓m, 从而↑F ∩ S 6= ∅, 即F a x. 因此↑x =
⋂{↑F : F ∈ P (<ω)且F a x}.

定定定义义义3.3 称偏序集P具有F-性质, 若∀F1, F2 ∈ P (<ω), ∃G ∈ P (<ω)使得↓F1 ∩ ↓F2 = ↓G.
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显然交半格具有F-性质, 但下面例子说明不是所有偏序集都具有F-性质.
例例例3.1 设P = {a, b} ∪N, 其中N为自然数集. P上的序关系定义如下.
(1) a, b不可比较;
(2) ∀n ∈ N, n < a且n < b.
令F = {a}, G = {b}, 则↓a = {a} ∪ N, ↓b = {b} ∪ N, 但不存在有限集H ⊆ P使

得↓H = ↓F ∩ ↓G = N. 故P不满足F-性质.
引引引理理理3.1 设P 为分配偏序集且具有F-性质, F ∈ P (<ω), 则⇑F ⊆ {⇑x : x ∈ F}.
证证证 设z ∈ ⇑F , 但z /∈ ⋃{⇑x : x ∈ F}. 若F = {x1, x2, · · · , xn}, 则∀Gi ∈ P (<ω), 有z ∈ Gδ

i ,
但xi /∈ ↓Gi. 由P为分配偏序集, 有

z ∈
n⋂

i=1

Gδ
i =

n⋂

i=1

(↓Gi)δ = (
n⋂

i=1

↓Gi)δ.

因为P具有F-性质, 所以
n⋂

i=1

↓Gi ∈ P (<ω).

故

↑F ∩ (
n⋂

i=1

↓Gi) 6= ∅.

从而存在m ∈
n⋂

i=1

↓Gi及xj ∈ F使得xj ≤ m, 即xj ∈ ↓Gj , 矛盾于xi /∈ ↓Gi. 故∃xi ∈ F使

得z ∈ ⇑x.
定定定理理理3.2 设P 为偏序集且具有F-性质, 则下述两条件等价.
(1) P是F-分配的;
(2) P是分配和QF-分配的.
证证证 (1) ⇒ (2): 显然P是QF-分配的. 下证

(↓x ∩ ↓F )δ = ↓x ∩ F δ.

由引理2.1, (↓x ∩ ↓F )δ ⊆ ↓x ∩ F δ. 反之, 若∃y ∈ ↓x ∩ F δ但y /∈ (↓x ∩ ↓F )δ, 即∃z ∈ P ,
使↓x ∩ ↓F ⊆ ↓z且y � z. 由(1)知, ∃m ∈ P 使m a y但m � z. 因为y ∈ F δ, 所以m ∈ ↓F , 从
而m ∈ ↓y ∩ ↓F ⊆ ↓x ∩ ↓F ⊆ ↓z, 矛盾于m � z.

(2) ⇒ (1): 令M = {y ∈ P : y a x}, 反之, 若∃x ∈ P , 使x /∈ M δ, 则∃z ∈ P , 使M ⊆
↓z且x � z. 由(2)知, ∃F ∈ P (<ω), F a x且z /∈ ↑F . 因为x ∈ ⇑F , 由引理3.1有

x ∈ ⇑F ⊆ ⋃{⇑t : t ∈ F}.
故∃t ∈ F , 使t a x, 从而z /∈ ↑t. 又因为t ∈ M ⊆ ↓z, 矛盾于z /∈ ↑t.

定定定理理理3.3 设P为偏序集, 则下述两条件等价.
(1) P是广义完全分配的;
(2) P是Frink拟连续和QF-分配的.
证证证 (1) ⇒ (2): 由(1)可知, ∀x ∈ P , 有↑x =

⋂{↑F : F ∈ s(x)}. 注意到F ¢ x蕴含

着F ¿e x和F a x. 故P为Frink拟连续和QF-分配的.
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(2) ⇒ (1): 显然∀x ∈ P , 有↑x ⊆ ⋂{↑F : F ∈ s(x)}. 若x � z, 由P为Frink拟连续的可
知∃F ∈ P (<ω), F ¿e x使z /∈ ↑F ,即∀y ∈ F ,有y � z. 又由P为QF-分配的, ∃Fy ∈ P (<ω)使Fy a
y且z /∈ ↑Fy. 令E =

⋃
y∈F

Fy, 则E有限且E a F , 但z /∈ ↑E. 下证E ¢ x. ∀S ⊆ P , x ∈ Sδ. 令H =
⋃{Rδ : R ∈ S(<ω)}, 则x ∈ Sδ = Hδ且H ∈ Fid(P ). 由F ¿e x, 有↑F ∩ H 6= ∅, 即∃h ∈ H,
使h ∈ ↑F . 因此∃R ∈ S(<ω), 使h ∈ Rδ, 即↑F ∩ Rδ 6= ∅. 又因为E a F , 所以↑E ∩ R 6= ∅,
即↑E ∩ S 6= ∅. 故E ¢ x. 因为z /∈ ↑E, z /∈ ⋂{↑F : F ∈ s(x)}, 因此↑x =

⋂{↑F : F ∈ s(x)}.

§4 QF -分配偏序集的映射性质

定定定义义义4.1 设P , Q为偏序集, 映射f : P → Q称为F-连续的, 若∀F ∈ P (<ω), 有
f(F δ) ⊆ f(F )δ.

命命命题题题4.1 设P , Q为偏序集, f : P → Q为g : Q → P的上伴随, 考虑下述两个条件

(1) f为F-连续的;

(2) g保有限way below 关系a, 即∀F , G ⊆ Q, F a G ⇒ g(F ) a g(G).

则(1) ⇒ (2); 若Q为QF-分配偏序集, 则(2) ⇒ (1), 从而这两个条件等价.

证证证 (1) ⇒ (2): 设F a G ⊆ Q及∀A ∈ P (<ω), 有↑g(G)∩Aδ 6= ∅, 则∃y ∈ G, 使得g(y) ∈ Aδ.
由(1)及命题2.2, 有y ≤ fg(y) ∈ f(Aδ) ⊆ f(A)δ. 因为f(A) ∈ Q(<ω) 且F a G, 所以↑F ∩ f(A) 6=
∅. 故∃a ∈ A及b ∈ F , 使得b ≤ f(a) ⇒ g(b) ≤ a, 即↑g(F ) ∩A 6= ∅. 故g(F ) a g(G).

(2) ⇒ (1): 下证∀F ∈ P (<ω), 有f(F δ) ⊆ f(F )δ. 反之, 若∃x ∈ F δ, 但f(x) /∈ f(F )δ, 则∃y ∈
Q使f(F ) ⊆ ↓y且f(x) � y. 由Q 为QF-分配偏序集可知, ∃G ∈ Q(<ω), G a f(x)使y /∈ ↑G. 又
因为g保a关系, 所以g(G) a gf(x) ≤ x, 即g(G) a x, 从而↑g(G) ∩ F 6= ∅. 故∃a ∈ F , b ∈ G, 使
得g(b) ≤ a ⇒ b ≤ f(a), f(F ) * ↓y, 矛盾于f(F ) ⊆ ↓y. 故f为F-连续的.

定定定义义义4.2 下面介绍两种范畴.

(1) QFG: 以QF-分配偏序集为对象, 以具有下伴随且为F-连续的映射为态射.

(2) QFD: 以QF-分配偏序集为对象, 以具有上伴随且保a关系的映射为态射.

由[2, LemmaⅣ-1.2]和命题4.1, 有如下定理.

定定定理理理4.1 范畴QFG与范畴QFD在伴随函子D和G下是对偶的.

定定定理理理4.2 设P , Q为偏序集, f : P → Q为F-连续映射g : Q → P的下伴随. 若P为QF-分配
偏序集, 则Q也为QF-分配偏序集.

证证证 ∀x, y ∈ Q, 若x � y, 则g(x) � g(y). 由P为QF-分配偏序集, 则∃A ∈ P (<ω), A a
g(x)使g(y) /∈ ↑A. 由命题4.1知, f(A) a fg(x). 因为fg(x) ≤ x, 所以f(A) a x且f(A) ∈ Q(<ω).
最后说明y /∈ ↑f(A). 反之, 若y ∈ ↑f(A), 则∃c ∈ A使f(c) ≤ y ⇒ c ≤ g(y), 从而g(y) ∈ ↑A, 矛盾
于g(y) /∈ ↑A. 因此∀x ∈ Q, 有↑x =

⋂{↑f(A) : A ∈ P (<ω), A a g(x)}. 故Q也为QF-分配偏序集.

命命命题题题4.2 设P , Q为偏序集, f : P → Q为有上伴随和下伴随的满映射, 若P为QF-分配偏
序集, 则Q也为QF-分配偏序集.

证证证 设g, d分别为f的上伴随和下伴随, 由f为满映射知, fg = fd = 1Q. ∀x, y ∈ Q, 若x � y,
则d(x) � d(y). 若不然, d(x) ≤ d(y) ⇒ x = fd(x) ≤ fg(y) = y ⇒ x ≤ y, 矛盾. 又因
为P为QF-分配偏序集, 所以∃A ∈ ρ(d(x)), 使得g(y) /∈ ↑A. 下证f(A) ∈ ρ(x). ∀S ∈ Q(<ω),
x ∈ Sδ, 由命题2.3知, d(x) ∈ d(Sδ) ⊆ d(S)δ, 所以↑A ∩ d(S) 6= ∅, 即∃a ∈ A, s ∈ S, 使
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得a ≤ d(s) ⇒ f(a) ≤ fd(s) = s, 从而有↑f(a) ∩ S 6= ∅, 故f(A) ∈ ρ(x). 最后说明y /∈ ↑f(A). 反
之, 若y ∈ ↑f(A), 则∃c ∈ A使f(c) ≤ y, 从而c ≤ gf(c) ≤ g(y) ⇒ g(y) ∈ ↑A, 矛盾于g(y) /∈ ↑A.

定定定义义义4.3 设P 为QF-分配偏序集, B为P的子偏序集, 称B为P 的一个基, 若∀x ∈ P ,
↑x =

⋂{↑A : A ⊆ B 且A ∈ ρ(x)}.
命命命题题题4.3 设P 为QF-分配偏序集, B ⊆ P , 则下述条件等价.

(1) B为P的一个基;

(2) ∀x ∈ P , 若E ∈ ρ(x), 则∃A ⊆ B, 使得A ∈ ρ(x)且↑A ⊆ ↑E.

证证证 (1) ⇒ (2): 由B为P的一个基知, ∀x ∈ P ,
↑x =

⋂{↑A : A ⊆ B且A ∈ ρ(x)}.
又由P为QF-分配偏序集可知, ↑x =

⋂{↑F : F ∈ ρ(x)}, 因此⋂{↑A : A ⊆ B且A ∈ ρ(x)} =
⋂{↑F : F ∈ ρ(x)}.

若E ∈ ρ(x), 反之∀A ⊆ B, A ∈ ρ(x), ↑A * ↑E, 即对∀k ∈ ↑A, ∀z ∈ E, 有z � k, 从而∃M ∈ ρ(z),
使k /∈ ↑M . 因为E ∈ ρ(x), 所以z ∈ ρ(x), 从而M ∈ ρ(x). 因此k /∈ ↑x, 与k ∈ ↑A ⇒ k ∈ ↑x矛盾.

(2) ⇒ (1): ∀x ∈ P , 显然↑x ⊆ ⋂{↑A : A ⊆ B且A ∈ ρ(x)}. 由(2)可知, ∀x ∈ P , 若E ∈ ρ(x),
则∃A ⊆ B, 使得A ∈ ρ(x)且↑A ⊆ ↑E, 所以⋂{↑A : A ⊆ B且A ∈ ρ(x)} ⊆ ⋂{↑E : E ∈ ρ(x)}.
由P为QF-分配偏序集可知,

⋂{↑E : E ∈ ρ(x)} ⊆ ↑x, 因此
⋂{↑A : A ⊆ B且A ∈ ρ(x)} ⊆ ↑x, 从

而B为P的一个基.

命命命题题题4.4 设P , Q都为QF-分配偏序集, B为P的一个基, 若g : P → Q为F-连续满射,
则g(B)为Q的一个基.

证证证 设d : Q → P为g的下伴随, ∀y ∈ Q, 下证↑y =
⋂{↑T : T ∈ ρ(y)且T ⊆ g(B)}.

∀k ∈ Q, 若y � k, 以下说明, ∃T ∈ ρ(y), T ⊆ g(B), 使得k /∈ ↑T . 因为Q为QF-分配偏序集,
所以∃F ∈ Q(<ω), 使得F ∈ ρ(y), 但k /∈ ↑F . 由命题4.1知, d(F ) ∈ ρ(d(y)). 又因为B为P的

一个基, 由命题4.3知, ∃A ⊆ B, 使得A ∈ ρ(d(y))且↑A ⊆ ↑d(F ), 即∀m ∈ ↑A, ∃n ∈ F , 使
得d(n) ≤ m ⇒ n ≤ g(m). 再由g为满射, 所以g(↑A) ⊆ ↑F ⇒ g(A) ⊆ ↑F . 令T = g(A),
由A ⊆ B知, T = g(A) ⊆ g(B). 因为k /∈ ↑F , T ⊆ ↑F , 所以k /∈ ↑T . 最后说明T = g(A) ∈ ρ(y).
∀S ∈ Q(<ω), y ∈ Sδ, 由命题2.3知d(y) ∈ d(Sδ) ⊆ d(S)δ. 由A ∈ ρ(d(y)), 有↑A ∩ d(S) 6= ∅,
即∃s ∈ S, a ∈ A, 使得a ≤ d(s) ⇒ g(a) ≤ gd(s) = s, 所以↑g(A) ∩ S 6= ∅, 从而T = g(A) ∈ ρ(y),
即证g(B)为Q的一个基.
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Abstract: In this paper, the concept of QF-distributive posets is introduced. Some properties

of QF-distributive posets are investigated. Several characterizations of QF-distributive posets are

obtained. Especially, it is proved that (1) A poset P is QF-distributive iff the set composed by all

finitely generated cuts of P is QF-distributive; (2) A poset P with F-property is F-distributive iff it

is distributive and QF-distributive; (3) A poset P is generalized completely distributive iff it is Frink

quasicontinuous and QF-distributive.
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